Obliczanie calek (Zadania do samodzielnego rozwiazania.)

Zad. 1. Stosujac wzor na caltkowanie przez czesci obliczy¢ podane calki nieoznaczone.
a) /x sin z dz Odp.: —z cos x +sinxz+C

b)/xcosxdx Odp.: zsin x+cos v+ C

c) /xex dx Odp.: e*(z — 1)
d) /:)3 e “dx Odp.: —e™*(z+1)
e)/x arctg zdr  Odp.: (2?2 +1) arctg x —z + C
f)/lnxda: Odp:z (Inz—-1)+C
g)/ln2xdm Odp.:x(ln2x—2lnx+2>+0
Zad. 2. Korzystajac z metody catkowania przez podstawienie wyznaczy¢ podane nizej catki nieoznaczone.
a) /eﬁdx Odp.: 2 (y/x —1)eV® +C
b) /tgmd:v Odp.:—In | cosz| + C

3

d)/dx Odp.: 2In|yz + Ve + 1|+ C

¢) /a:\/a2 —22dr  Odp.: —/(a2 —22)* +C

x(r+1)
e) /da: Odp.: arctge® + C
e d rd
Wskazowka: / T / c o
et +e® 1+e?
dz
f) / Odp.: In|Inz|+ C
xln x
1—1—338 Odp.: %arctgm‘l—i-C
i) /sm?xda: Odp.: —1 cos 7z + C
j) /6_5’: dx Odp.: —te™™ 4+ C
xdx T 9
/2x3—3x—2 Odp..gln((x—2) \/2x—|—1>+0
) |]
)/x3+x Odp.: In 5L 4 ©
Zad. 3. Obliczy¢ wartosci ponizszych catek oznaczonych.
a) /lnxdx Odp.: 1
1
I
b) /tgxdx Odp.: %IHQ
OTF
3
dz
dp.: 2
°) 1+ coszx Odp

2
2
d) /\1—x|da; Odp.: 1
0



1

dx
e) /xQ—f-6x—f—10 Odp arctg4 — arctg3

0
2
. 2 dlal0<zr<1
f) /f(x)dx gdzie: {2x d121<§<2 Odp.:
0

[« [¥;]

1 1
g) Wykazaé, ze, /1‘7” (1—2)"de = /x" (1—2)" dr  Wskazdéwka: W ktérejkolwiek z calek
0 0
podstawi¢ t =1 —x

Zad. 4. Obliczy¢ ponizej podane calki niewtasciwe.

T dx 1
a) oy Odp.: 3
1
T 2
b)_Zo Sl Odp.: 0
c) [ de Odp.: Calka jest rozbiezna
e .t Z 7z .
J \/E p ]
by dzx
d / - dp.:
)_ 2+ 20 + 2 Odp.: 7
1
e) /xlnxdx Odp.: —%
0
Zad. 5. Obliczy¢ ponizsze catki podwdjne po zadanych obszarach.
a) [ [aydedy  Odpa:1 D ={(z,y); z € [0, 1],y € 0,2]}
D
b) [ [etvdndy  Odpi(e—1? D ={(z.y) €01,y €01}
D

Zad. 6. Obliczy¢ ponizsze catki krzywoliniowe
a) /xy ds gdzie: L brzeg prostokata o wierzchotkach A(0, 0), B(4,0), C(4, 2), D(0, 2) Odp.: 24
L
b) /a:y dr + (y — z)dy gdzie: L wykres funkcji y = 2% dla z € [0, 1] Odp.: 15
L
c) /xdx +ydy+ (r +y—1)dz gdzie: L jest odcinkiem: z(t) = 1+t, y(t) = 1+2¢t, 2(t) = 143t

L
dlat €[0,1] Odp.: 13

UWAGA Zachecam do rozwigzania wszystkich zadan. Nie okreslam terminu i nie bede sprawdzal czy
wszyscy zrobili. Jesli bytyby ktopoty ze znalezieniem rozwiazan jakich$ zadan, to rozwiazemy je
na ¢wiczeniach. Uwazam jednak, ze powinni Panstwo sprobowac rozwigzacé kazde zadanie.



